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UNE NOTE SUR LES INVARIANTS CARACTERISTIQUES DE CERTAINS 1 -q

STRUCTURES

par

Alberto ME DINA

,
RESUME

On e t obli e certaines r e su lt ct s concernant les

classes c or oc t er is t i qu e s de r -structures.
q

Dans ccuc not e on e tahl ie certains resu l tat.s con ccrnants les classes de rq-

structures delin ies a partir du Ia isce au des gerllles de tr ansl'or matiou s affines d'une

var ie te [ixe e.

Touts les vur ic res ic icons idere es se ron t su pposecs di fferen tiahles de cl asse

coo . (Mq, D) sera une var ic tc munie d'une conne xi on l in ea irc D et lq dcnot aru

Ie faiseeau des germes de dilTeolllorphismes locaux de Mq qui prc servcn t la co nne-

xion. Considcrons unc li- structure differentiable sur la \ariCle V e t soit Q son

. fibre vector!e l Iransverse. On a:

THEOREME 1. Pont (i}(Q) = 0 i> q

Demonstration, Suppusons don nec la l'~-structure pour Ie c-ocycl c d' lIael'liger

Puisque il ex is tc un murphisme de fibre vcct or icl
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on obtient un c connexion 0' sur Q en posant,

IJCsi!;nons par K( resp. K') la co urbure de la connexion [) (rc sp. [)').

lJ'autre part,considerons I'algebre graduce A des formes differentielles sur

'C >:Mq inva ri an t e s par de transformations all'ines. omme les Yfj

d., transformations allinc s , I'image re ci pro qu c de A (par les

sont de germes

lt ! est un e sous-

algebre graduce B de I'algcbre graduee des formes diffcrentielles sur V, telle

que si r'> q. De plus comme 0 est presence par des applications

u llinc s , pour tout polynome' cp invar ian tc par Ie repre scnt at ion adjo in tc cp(K) e A.

La dcmonstralion s'aclle\e en re marquan t simplemenl Ie fail que la forme

cp(K') = i:' (cp (K) )
I

ap purt ic n t fl B .

On souligne que en fai I la de mon s tr atio n pre ccde n te mon tre la nul l ite e des for-

mos d illerenliclles qui represenlenl II'S classes de Ponlrjagin en dimension supe-

rienr a q. Done 7i CX, (3 ,y sonl des elemenls de I'anneau c ar actcr ist.ique de

Q ayec,

de gre CX+ degre (3 > q

degre (3 + degre Y > q

le tr ipl e pro du it de Massey < CX, (3 , y> est defini (voir [1]) e t on a

THEORE/lfE 2. < CX, (3 r y> = a

On oht icn t u n re su l ta t analogue pour les produits de Massey d'ordre superieur.

Eludions ma in tcn an t II'S classes car acterf sti que s exotiques de c et te s f'q,struc-

lures. Pour ceei Soil B 1'; I'espace classifianl de la categorie lopologique f'q'

Si BGLq est Ie classif'iant de GLq et F eSl la fibre homolopique de ('appli-

cation Bf'i -> BGLq ublenue ~ partir de la differentielle, on voit tuut de suite
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que P' est I'espace classifianl des Ii -st ruc t ur e s a fibre norm a l trivial e t on

de co ul e :

THEOREME 3. Toute I' -structure a fibre normal trivial a t out e s ses cia-q

sses exot ique s nulles .

Demonstration. Considerons la base de H* (W )q

H * (W ) = H * (I (q) 0 /\ (b , b , ••• , h. ) )« Z 2 q

ou z(q)=OZ[c1, ... ,cql/! qJ,degre qJ>q I, donnc c par Ica c las'sc s dc

cohomologie des

ex c· c· c· 0 h· /\ h. ;\ ;\ h·
11 12 1 71 72 7ts

a ve c i < i2 S. .. < i < q 1 < j < j2 < ... < i, ~ q ,
1 - s - 1

i+i+ ... +i<q,
1 2 s - 7· < 1

1 - 1

et i +i +".+i +j >q
1 2 s 1

(vo ir [11, [2]). D'apres le t hc ordmc 1 Ics

classes exot iqu es A ([ e] ) so nt nu l le s si i + i? + ... + i > [q 12]. Par con-I _ s

sequent s'il y a une classe lion nulle celle-ci correspond 11 lin cocycle ex pOllr

lequel i1 + • • • + i < [ q/2 1 Mais, dans ce cas i1,j1'S.[ q/2 ] .est qllic
s

entrafire i1 + ~• • + is + jl ~ q contre I' hypothese. On a done monrrc la n 1111 i-

te de "appl icat.ion

A : H * (W c) -. H' (P ',. Il)

Finalelll'ent dans Ie cas O~IIe fibre normal lI'est pas trivial on pe ut rell1arque que

si est I'application natur e l le la conmutat.ivc du diagram-
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pc rmet d'alTirmer la nu ll ite des classes correspondants aux elements du noyau de

T*

REMARQUE. Au moment ou ee pap ier etc red ige C. Roger a public un art i-

ele ([4]) ut ['on e t.udie una situation plus part icul ierc que la situation ici pre sen-

Ice.
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