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CORRIGENDUM ET ADDENDUM A L'ARTICLE
“UNITE ET SEMI-NORMES DANS LES ALGEBRES
LOCALEMENT CONVEXES”

par

M. OUDADESS

I. Introduction. Dans l'article "Unité et Semi-Normes dans

les Algebres Locakment Convexes" (Revista Colombiana de Matema-
ticas, Vol. XVI (1982), 141-150) la preuve du théoréme 2, p.145,
est incorrecte et donc le corollaire de ce théoréme est inexact.
Ainsi le probléme de Zelasko, posé dans [4] et traité dans [3],
reste ouvert dans le cas général. Sont également inexacts:

- La derniére phrase dans 1'exemple 1 (p.146).

- Le contenu des lignes 4 3 7 du "3. Bo-algébres” (p.147)

- Le contenu des lignes 8 & 11 (p.149).

Nous montrons ici que la réponse au probléme de Zelazko
est positive dans le cas des Bo-algébres unitaires admettant un
caractére continu non nul et étendons ce résultat aux algeébres
localement convexes modulo une condition suppl@émentaire sur la

famille des semi-normes définissant la topologie.
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En utilisant notre théoréme 1 de [3] et un résultat d'Akkar
nous montrons que les fonctions entigres opérent dans les a.l.A-

convexes complétes.
La terminologie est celle de [3].

Je remercie Messieurs les Professeurs M. Akkar, J. Esterle

et J.L. Nieto pour leurs conseils et suggestions.

Il. Sur le probléme de Zelazko. Dans la démonstration du

théoréme 2 de [3], je pose:
qx,x.(x) = sup{p, (xy):p,,(y) < 1}

et affirme, sans preuve, que c'est une norme d'algébre. On ne
; : pe w
peut pas voir directement que ce n en est pas une. L'algébre L

d'Arens [2] permet de voir que ce n'est pas toujours le cas. En
effet LV = N Lp[O,l] est une a.l.c. métrisable el complé&te sans
caractére cg;%inu non nul, donc sans topologie séparée d'a.l.m.c,
ol les semi-normes
1
p (5 = [f |£(0)[Pat] /"
o

vérifient pn(l) = 1, pour tout n.

Dans ce qui suit on obtient que la réponse au probl2me de

Zelazko est positive dans le cas des Bo—algébres admettant un

« .
caractere continu non nul.

THEOREME 1. Soit (E,T) une B_-alglbre commutative unitai-
ne admettant un caractre continu non nul. ALons sa topologle T
peut 8tne déginie parn une famille de semi-normes (pn)n telle que
pn(e) = 1 pour tout n.
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Preuve. Soit X un caractére continu de E et M son noyau.
Alors E = M @ Ce. Donc un x dans E s'@crit x = utle, ou simple-
ment X = u+A, ol A = ¥(x). Si (qn)n est une famille de semi-

normes définissant T, posons
P (x) = q (u) + IA] = q,(u) + Ix(x)|, pour tout n.

I1 est clair que pn(e) = 1, pour tout n. Vérifions que:

(@) (Pn)n définit T.

(b) pn(xy) Pn+1
Preuve de (a): on a

(x)pn+1( y), pour tout n et tous x, y.

qn(x) = qn(u+k) qn(u)+|k|qn(e) Max(1, qn(e))D (%).

D'au autre cot@é, X étant continu, il existe m et km tels que
lkl = Ix(x)ls kmqm(x) pout tout x. Alors, en supposant n > m
(on peut considérer Max(n,m)).
P (x) = q (wW+[A| = q (x-2)+[}]
< qn(x)+|A|qn(e)+|X|
< qn(x)+kmqm(x)qn(e)+kmqm(x)
< [1+k g (e)+k ]q_(x).

Preuve de (b):

p (xy) = pn[(u+k)(v+u)] qn(uv+Av+uu)+|A||u|

Uq (W (DA a9
tlula,  (W+[A]u]

[ n+1(u)+|>\l] [ n+1(v)+|u|]

(y). A

N

n

(x)P

n+1 n+l
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En général, dans le cas d'une a.l.c, a produit continu,
la démonstration précédente peut etre reprise si on suppose que
la famille (ql)k de semi-normes définissant la topologie est
flthante croissante, i.e. pour tous A, U de A il existe v de A
tel que qx(x) < qv(x) et qu(x)-$ qv(x), pout tout x. On a alors

le

THEOREME 2. Soit (E,T) une a.f.c., & produit continu,
comutative unitairne admettant un caractine continu (non nul) et
telle que La gamille (q>\)>\€A de semi-normes définissant T est
fitrnante croissante. Alons, sa topologie peut etre définie par
une (p}\)M:A de semi-normes telle que qA(e) = 1, powr Lout A.

REMARQUE. L'existence d'un caractére continu non nul ne
peut pas servir a caractériser les a.l.c. pour lesquelles la

réponse au probléme de Zelazko est positive, comme 1l'indique

1'algébre d'Arens.

I1l. Fonctions entieres dans les a.l.A.-Convexes. On

dit qu'une fonction entiére ZanZn opere dans une a.l.c. (E,T)

. . n
si, pour tout x € E, la serie Zanx converge dans (E,T).

THEOREME. S04t (E,T) une a.f.A.-convexe commutative
unitaine complete. Alons Les fonctions entitres operent dans

EsT)-

Preuve. Soit M(T) la topologie d'a.l.m.c. plus fine queT
du théoréme 1 de [3]; (E,M(T)) étant une a.l.m.c. séparée est
limite inductive bornologique (et réunion filtrante) d'a.l.m.c.

métrisables (Bi,Ti) avec injections continues dans (E,M(T)),

cf. [1], Théoreme II.2.4.
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L'injection continue j.:(E.,T.) > (E,T) se prolonge en
s S Rl 1
3 . . A P oo
un morphisme continu d'algebre ji:(Ei,Ti) + (E,T), ou (E:,Ti)
est la complétée de (Ei,Ti).

Soit maintenant x e« E. Il existe i tel que x €:Ei. Soit
£(2) = ZanZn une fonction entiére. On a f(x) = Zanxn qui est
un élément de (Ei,Ti) ([2], Théoréme 3). Alors g(f(x)) est un
élement de (E,T). Mais ﬁ(f(x)) = Zan[gi(x)]net X e:Ei, donc

A e B n
Ji(X) = ]i(x) = x. Donc Zanx =E. A

«

2
v
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