
PROBLEMAS PROPUESTOS

Los problemas son sefialados por cero, uno 0 dos asteriscos
sequn el grade de dificultad. Las soluciones deben ser enviadas a :

Revista de Maternaticas Elementales

Apartado Nacional NQ. 25 ~21

Bogota, Colombia.

La solucion a cada problema debe venir en hoja por separado.
Los alumnos de bachillerato deben enviar, junto con las soluciones, el

nombre del colegio y de su profesor de maternatlcas .
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* 126. - Sea ~ (n )

Denostrar aue f'( a, b)

s i, Deducir entonces que

10 funci6n tp de Euler.

a y b son primes entre

'P(a,b) = d 1'(a)i (b)/'P(d)

donde d es el maximo cornun divi sor de a y b.

* * 127. - Para m entero j> 0, sea "l:n( a) el nurn ero de sol uciones

de 10 ecuaci6n indeterminada

(XX ••• x recorren los enteros positivos independientemente).. 1';»' 'In
En particular, es evidente aue 11(0) = 1. Cemostraraue

a) '(1. (a) es el nurn ero de divisores de a.

b) L (aL) = T (a) L(b) si a y b son primos entre 51.
~ W"- M

c) Si a es de 10 forma a = p,\ P2'" PI(' donde los Pi son
. I<.

nurnero s primo s diferentes, entonces tJ a) = m •

d) Ll~(a) es igual 01 nurnero de solucionesdela desigual-

dad x1x2. ••• xm..~a (xi mimero s entero s po s i ti vo s },
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128•• Resolver 10 desigualdad

'2. X - 25 -+ 2X-t11 ')--!-
2(x2_ 1) - X +3

129. - Sean a y b dos numero s enteros primos entre s i y tales

Que a + b f O. Si p es un numero primo, mostrar que el maximo co-

mun divisor de a + b y (aP + bP )/(0 + b) es 1 6 p ,

130. - Demostrar que si dos ruimero s enteros positivosson primos

s i, entonces el maximo cornun divisor de a - b y a + b es 1 6 2.

o • 0 -0 -0

SOLUCION DE PROBLEM/l,S

108. - Es sabido Que todo entero a puede escribirse bajo una de las

formas siguientes

8n + k, k = 0,1, ... ,7

donde n = 0, ± l.± 2, •••• Si a tiene 10 forma 8n, elproblema

es trivial. Si k = 1, entonces

, a2. - 1 = (8 n + 1 )2. - 1

es divi sible por 8. En 10 misma forma

k 2, 2 4 = (8n + 2? 4 es divisible por 8·para = a ,

P?ra k = 3, 02 1 = (8 n + 3'?- es divisible por 8·,

k 4, 2 = (8n + 4)2- es divisiLle por 8·para = a ,
para k = 5, 02 = (8 n + 5)2. - es divi si ble por 8;

para k = 6, 02 4 = ( 8n + 6) 12. _ 4 es divisible por 8;

k 7, 2- = (8 n + 7)2 - es divi sible por 8; C.Q.D.para = a

ALVARO RODRIGUEZ

Otras soluciones de Ivan Obregon, Jaime Vanegas.
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